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Cahier de vacances - correction, semaine 6

Lundi

1 s
1. Un argument de 2022—2022; est

. [fzg adx = 10a]

3.@R—+R,xk+i§;]

(\)

4. On a 28 = cos?(4) (formule connue) donc (1 + cos(d) > 0) : L@ [t — !cos(g)ﬂ.

ra®

ot

' — __Rp __hwersonne
. On doit trouver a; + as tels que a; = arccos1 + o v— J ——

oy = 4,69.1073rd et ap = 1,77.1073rd, ce qui fait une distance de d = Ry(a;+as) = 41, Tkm

soit

D

et a9 = arccos

Mardi
1. On pose z = ib (on a b # 0) donc z = 5 — b+ 5i donc |z| = /(5 —b)%?+ 25 donc
(12 = V5~ Tm(2))? + 25}

: [R - R, z— COS(CL)JZJ.

[\

3. (flz) = —In(x))
sin(a) . .
4 2tan(a) _ cos(@) 2sm(a) cos(a) _ sin(2a) _ tan(2a)
1 —tan?(a) %—(&?2(@) cos(2a) cos(2a)

5. On trouve cos?(2x) — sin®(2z) + 2i cos(2z) sin(2z) = cos(4x) + isin(4x) = € (qu’on aurait
pu trouver directement en écrivant cos(2x) + isin(2z) = e'**

6. elle % périodique, donc a fortiori T' périodique et 27" périodique.



Mercredi

1. (Jz] = 20221 + i| = 2022v/2)

2. Uol 2901+ s = %[ln(?x +5)]5 = %m (g)]

3. R™* =2 R, v — ——

z In(z)

4. est une période de f: R>R, z — sin (Z£E50) (vérifier que flz 4 365) = fz))

5. On voit que cos(a) = ’Z’ Comme I’hypothénuse est toujours le plus grand des cotés...

6. On a Vo € R, cos(z) —1 <0 et e=® > 0, donc ces deux grandeurs ne peuvent étre égales.
On n’a pas de solutions.

Jeudi
1. |e™ = —1

2. f37(5x +4)dr =4 x 1 x (19+39) = (aire du trapeze délimité par 1'axe des abscisses
et les droites d’équations : x =3, x =7, y = bz + 4)

3. Il s’agit d’une parabole, mais retournée et ”dilatée” d’un facteur 2 :
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4. (z+3)*=25< (+3)*—25=0< (z+8)(z—2)=0&zr=-8ouz=2.
5. (1)
6. (w?n)

3]

Vendredi
1. Soit 2 = 3 4+ 17i. On _a :  ze's = 3i — 17  donc
[Re(zei%) =3 et Im(ze'2) = —17 (ceci correspond & un quart de tour dans le plan complexe)]
2 /2 L /2 “ady = [222)2 = [2(vV2 — 1)
. —ar = T 2adx = T2 — —
LV 1 '
63:):
3. Pourz e R: flz) = GIE = e
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4. EinQ(%) + (2052(5%) = 9 (car = sin2(%) + cos?(m — 2) = Sin2(%) + (- Cos(%))2)

5. Tous les angles dessinés sur la figure sont égaux a « en valeur absolue :

;. _ sin(a+b) __ cos(a)sin(b)+sin(a) cos(b)
6. On écrit tan(a+b) " cos(a+b) ~ cos(a) cos(b)—sin(a) sin(b)
tan(b)+tan(a)

T—tan(a) tan(b) qui est bien le résultat demandé.

On divise par cos(a) cos(b) et on trouve

Samedi

1. Un argument de z = 2 + 5‘/732' = 3(1+ V/3i) = 5(} +i%2) = 5e'S est T donc un argument
de 273 est —7 ou

X 48
2. [R+ — R, y— j—;ywj

T T T T . (T . (T /2
3. cos (E) = CoS <§ - Z> = cos <§> Ccos <Z> + sin (5) sin <Z> =2 (1+V3)
\ \ P ——

4. (a) on écrit miGM; + myGMsy = 6> et on insere M : Ml(i = % On voit donc que
G est sur la droite (M;M,) (vecteurs colinéaires). De plus MG et My M; sont de méme
sens donc G est sur la demi droite [M;Ms). Enfin = < 1 donc G est avant M, donc
sur le segment [M; Ms)]

m2
mi+ma

(b) on constate que si m; > mg, alors < % donc G est plus proche de M, point le

plus lourd.
—
(c) si my = my alors Ml(i = % donc G est le milieu de [M; Ms)]

(d) On écrit GoA +_€OB + GoC = 6> ainsi que I@ + I? = 6) On insere I, ce qui donne :
GoA + 2@ = 0, puis on insere A dans Cﬁ, ce qui mene bien a AGy = %A

5. 0nad, mim =5, mi@ +> 0, miO4M2 = (>, my) C@ + >, m;OM,;, ce qui

mene bien a la relation indiquée.

6. Correction a venir...
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